
7.2.2. Обчислення довжини дуги 

 

Довжина дуги кривої в декартових координатах: 
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Приклади 

1. Знайти довжину астроїди 2 3 2 3 2 3x y a  . 

 Розв'язання 
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Тому довжина дуги однієї чверті астроїди: 
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Другий спосіб (параметричний) 
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2. Знайти довжину дуги трактриси  
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від точки  a,A 0  до точки  y,xB . 

Розв'язання.     
2

1

22
t

t

tt .dtyxl  

1 1 2sin arcsin
2

y
a t a t , t .

a


             

1
sin

sin
tx a t ,

t

 
    

 
  costy a t.   

   

.
tsin

tcosa

tsin

sin1
a1

tsin

1
a

tcos
tsin

1
2tsinayx

2

22

2

2
2

2

2

2

2

222
t

2
t














 





















 

Тому що 
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3. Знайти довжину кривої 
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Розв'язання. 
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7.2.3. Обчислення площі поверхні обертання 

 

Площа поверхні обертання дорівнює 
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1. Знайти площу поверхні, утвореної обертанням навколо осі Ох петлі 
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2. Обчислити площу поверхні, утвореної обертанням однієї арки 

циклоїди навколо осі OX : 
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