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1) Довжину ребра 1 2A A : 

1 2A A
uuuur

=(5-2; 5-(-1); 4-1)=(3; 6; 3); 

Довжина ребра 21AA  дорівнює 2 2 2
1 2A A 3 6 3 54= + + = . 

2) Кут між ребрами 21AA  й 43AA : 

43AA =(1; -1; 4) 

1 2 3 4

2 2 2
1 2 3 4

3 1 6( 1) 3 4 9
cos .

9 2 354 1 1 4

A A A A

A A A A
α ⋅ ⋅ + − + ⋅= = =

⋅+ +
; arccos .

1

2 3
α =  

3)  Проекцію вектора 31AA  на  напрям  вектора  41AA : 

Пр 31
41

AAAA = ; ( ; ; )1 3 1 4
1 3

1 4

A A A A
A A 1 3 2

A A

⋅ = −  ; 1 4A A =(2;2;2) 

2 2 2
1 4A A 2 2 2 12 2 3= + + = = ; ⋅ + ⋅ − ⋅= =

1 4
1 3A A

1 2 3 2 2 2 2
пр A A

2 3 3
 

4) Площа грані 1 2 3A A A :  

,
1 2 3A A A 1 2 1 3

1
S A A A A

2
 =  

uuuur uuuur
, ,1 2 1 3

i j k

A A A A 3 6 3 21i 9 j 3k

1 3 2

  = = − + + 
−

r r r

uuuur uuuur r r r
; 

1 2 3

2 2 2
A A A

1 1
S 21 9 3 531

2 2
= + + =  (кв. од.). 

5) Об'єм піраміди: 

( )

( )

1 2 1 3 1 4

1 2 1 3 1 4

1
, , ,

6
3 6 3 3 0 0

, , 1 3 2 1 1 3 18

2 2 2 2 2 0

V A A A A A A

A A A A A A

=

= − = − = −
−

 18
3

6
V = =  (куб. од). 

6) Рівняння прямої 21AA : 
2 1 1

3 6 3

x y z− + −= =  або 2 1 1

1 2 1

x y z− + −= = . 

7) Рівняння площини 321 AAA : 
2 1 1

3 6 3 0

1 3 2

x y z− + −
=

−
 або -21(х-2) +9(y+1) +3(z-1)=0, 

-7(x-2)+3(y+1) +z-1=0,  -7x +3y +z +16=0. 
8) Рівняння висоти, опущеної з вершини A4 на грань 1 2 3A A A : 
Нормальний вектор площини 1 2 3A A A :  ( )7;3;1n = −r , тоді рівняння шуканої 

висоти мають вигляд  4 1 3

7 3 1

x y z− − −= =
−

 

9)  Кут між ребром 1 4A A  і гранню 1 2 3A A A . 

Маємо 1 4A A
uuuur

=(2;2;2), ( ); ;n 7 3 1= −r , тоді 



  

( )
sin

2 2 2 2 2 2

2 7 2 3 2 1 6 3

592 3 592 2 2 7 3 1
ϕ

⋅ − + ⋅ + ⋅
= = =

+ + + +
; arcsin .

3

59
ϕ =  

 
 

 

Приклад 6.  Скласти рівняння площини, що проходить через пряму (l1), 
що є лінією перетину площин паралельно прямій  (l2). 

 (l1): 
3 5 0,

2 2 0.

x y z

x y z

− + − =
 + − + =

      (l2):   
1 2 1

1 2 2

x y z− + −= =
−

. 

Розв’язання. Рівняння пучка площин, що проходять через пряму  (l1), 
має вигляд  

  
 

 
 

 
 

 

 
 

 
 

 

 
 

 
 

 
 
 
 



  

 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 
  

 

 
 

 

  

 
 

 
 
 

  

 

 
 

 

 
 

 


