
РОЗРАХУНКОВЕ ЗАВДАННЯ 2
 2 семестр 
за темою 

«НЕВИЗНАЧЕНИЙ І ВИЗНАЧЕНИЙ ІНТЕГРАЛИ» 

Варіант 1 
Завдання 1. Обчислити визначені інтеграли. 

а) 
3

1 2 1
dx
x  ;   б) 

0

sin 2x xdx


;  в) 

2
2lne

e

x dx
x . 

Завдання 2. Обчислити площі фігур, обмежених лініями, що задані рівняннями. 
Зробити рисунок:  

4) , , 1, 4а y y x x x
x

    ; б) 2) 4 ; 3а y x y x    

Завдання 3. Обчислити об’єми тіл обертання, заданих рівняннями, навколо вісі ОХ. 
Зробити рисунок :  

2 , 2, 0y x y x x     

Варіант 2 
Завдання 1. Обчислити визначені інтеграли. 

а) 
2

2
1

dx
x ;  б) 

1
3

0

xxe dx ;  в) 
0,5

sin

0

cosxe xdx   . 

Завдання 2. Обчислити площі фігур, обмежених лініями, що задані рівняннями. 
Зробити рисунок:  

2
2

16) , 17а y y x
x

   ; б) 2) 3, 0, 2, 1а y x y x x       

Завдання 3. Обчислити об’єми тіл обертання, заданих рівняннями, навколо вісі ОХ. 
Зробити рисунок:  

21 , 2, 0, 1y x y x x      

Варіант 3 
Завдання 1. Обчислити визначені інтеграли. 

а) 
3

2
3 3

dx
x ;   б) 

2

0

cosx xdx



 ; в) 
3

3 4

0

16x x dx .

Завдання 2. Обчислити площі фігур, обмежених лініями, що задані рівняннями. 
Зробити рисунок:  

2) , 2, 0, 3xа y e y x x x     ; б) 2) 4, 2а y x y x      

Завдання 3. Обчислити об’єми тіл обертання, заданих рівняннями, навколо вісі ОY. 
Зробити рисунок:  

2 1, 2y x y    



 
Варіант 4 

Завдання 1. Обчислити визначені інтеграли. 

а) 
8

2
0 cos 2

dx
x



 ;   б) 
2

0

sinx xdx



 ;   в) 
2 2

3
1 1

x dx
x . 

Завдання 2. Обчислити площі фігур, обмежених лініями, що задані рівняннями. 
Зробити рисунок:  

2) 4 4, 2 4 0а x y y x y      ;    б) ) 4, 2, 4, 0а xy x x y     
 

Завдання 3. Обчислити об’єми тіл обертання, заданих рівняннями, навколо вісі ОY. 
Зробити рисунок:  

2 , 2y x y   
 
 

Варіант 5 
Завдання 1. Обчислити визначені інтеграли. 

а) 
27

3

0

xdx ;   б) 2

1

ln
e

x xdx ;   в) 
3

4
0 9

xdx
x  . 

Завдання 2. Обчислити площі фігур, обмежених лініями, що задані рівняннями. 
Зробити рисунок:  

2 2) 2 0, 2 4 0а x x y x x y      ;   б) ) , 1, 3, 0xа y e x x y      
Завдання 3. Обчислити об’єми тіл обертання, заданих рівняннями, навколо вісі ОX. 

Зробити рисунок:  
22 , 4, 0, 2y x x y x x      

 
 

 
Варіант 6 

Завдання 1. Обчислити визначені інтеграли. 

а) 
0

cos cos
2 4
x x dx



;   б) 

2

1

ln
e

x xdx ;   в) 
0,5

0

3
1 9

x

x
dx

 . 

Завдання 2. Обчислити площі фігур, обмежених лініями, що задані рівняннями. 
Зробити рисунок:  

2 2) 2 0, 2 4 0а x x y x x y      ;  б) 
2) , 1, 0, 3а y y x y x
x

      

Завдання 3. Обчислити об’єми тіл обертання, заданих рівняннями, навколо вісі ОX. 
Зробити рисунок:  

23 , 1, 0, 1y x y x x      
 
 
 
 
 
 
 



 
Варіант 7 

Завдання 1. Обчислити визначені інтеграли. 

а) 2

0

sin
2
x dx



;    б) 
1

0

x arctgxdx ;   в)

4
lne

e

x dx
x . 

Завдання 2. Обчислити площі фігур, обмежених лініями, що задані рівняннями. 
Зробити рисунок:  

) , , 1x xа y e y e x   ;    б) ) 2, , 7а y x y x x     
Завдання 3. Обчислити об’єми тіл обертання, заданих рівняннями, навколо вісі ОX. 

Зробити рисунок:  
2 24, 6y x y x     

 
 
 

Варіант 8 
Завдання 1. Обчислити визначені інтеграли. 

а) 2cos
2
x dx







;   б) 
4

2
0 cos

xdx
x



;    в) 
2

4
0 4

xdx
x  . 

Завдання 2. Обчислити площі фігур, обмежених лініями, що задані рівняннями. 
Зробити рисунок:  

2) 2 ,а y x x y x    ;    б) ) 4, 3а x y xy    
Завдання 3. Обчислити об’єми тіл обертання, заданих рівняннями, навколо вісі ОX. 

Зробити рисунок:  
2 4, , 1, 0y x y x x x        

 
 
 

Варіант 9 
Завдання 1. Обчислити визначені інтеграли. 

а) 
1

0 3 1
dx
x  ;    б) 

2

2

4

sin
xdx

x





;         в) 
0,5

cos

0

sinxe xdx   . 

Завдання 2. Обчислити площі фігур, обмежених лініями, що задані рівняннями. 
Зробити рисунок:  

) , , 4x xа y e y e x   ;    б) 2) 2 ,а y x x y x     
Завдання 3. Обчислити об’єми тіл обертання, заданих рівняннями, навколо вісі ОX. 

Зробити рисунок:  
, 2 , 0y x y x x     

 
 
 
 
 
 



 
Варіант 10 

Завдання 1. Обчислити визначені інтеграли. 

а) 
2

0

(3 sin 2 )x dx



;   б) 
1

0

3xx dx ;         в) 
4

2

6

sin
dx
x ctgx





. 

Завдання 2. Обчислити площі фігур, обмежених лініями, що задані рівняннями. 
Зробити рисунок:  

) sin , cos , 0,
4

а y x y x x x   


; б) 2 2) 4, 6а y x x y x      

Завдання 3. Обчислити об’єми тіл обертання, заданих рівняннями, навколо вісі ОX. 
Зробити рисунок:  

2 4, , 1, 0y x y x x x        
 
 

Варіант 11 
Завдання 1. Обчислити визначені інтеграли. 

а) 
4

1

3 dx
x ;    б) 

1

0

arcsin xdx ;   в) 

6
3 lne

e

x dx
x . 

Завдання 2. Обчислити площі фігур, обмежених лініями, що задані рівняннями. 
Зробити рисунок:  

2) 5 4 , 2 2а y x x y x     ;    б) ) 4, 3а x y xy    
Завдання 3. Обчислити об’єми тіл обертання, заданих рівняннями, навколо вісі ОY. 

Зробити рисунок:  
, 2 , 1y x y x x     

 
 
 

Варіант 12 
Завдання 1. Обчислити визначені інтеграли. 

а) 
4

0

sin 2 cos2x xdx



;   б) 
12

0

cos6x xdx



;   в) 
ln3

2
0 3

x

x

e dx
e 

 . 

Завдання 2. Обчислити площі фігур, обмежених лініями, що задані рівняннями. 
Зробити рисунок:  

2) ( 2) , 4 8а y x y x    ;    б) ) ln , 0, 4а y x y x    
Завдання 3. Обчислити об’єми тіл обертання, заданих рівняннями, навколо вісі ОX. 

Зробити рисунок:  
2 , 3, 0, 1x y y x x     

 
 
 
 
 



 
 

Варіант 13 
Завдання 1. Обчислити визначені інтеграли. 

 
9

4

2 3x dx ; б) 
4

0

cos2
4

x xdx  
 




; в) 

1 2

0

cos
2
xx dx


. 

Завдання 2. Обчислити площі фігур, обмежених лініями, що задані рівняннями. 
Зробити рисунок:  

2) 2 , , 0, 3xа y y x x x     ;  б) ) 6 , 0, 0а y x x y      
Завдання 3. Обчислити об’єми тіл обертання, заданих рівняннями, навколо вісі ОX. 

Зробити рисунок:  
22 , 2, 0y x x x y x      

 
 

Варіант 14 
Завдання 1. Обчислити визначені інтеграли. 

а)  
27

3

8

4x dx ;   б)  
2

2

1 cosx xdx


  ;  в) 
ln 2

2
0 1

x

x

e dx
e 

 . 

Завдання 2. Обчислити площі фігур, обмежених лініями, що задані рівняннями. 
Зробити рисунок:  

   2) 2 1, 1а y x x y      ;    б) 2 5, 2y x x y x       
Завдання 3. Обчислити об’єми тіл обертання, заданих рівняннями, навколо вісі ОY. 

Зробити рисунок:  
2 2, 0, 0, 1x y y x x      

 
 
 

Варіант 15 
Завдання 1. Обчислити визначені інтеграли. 

а) 
2

0

sin sin 2x xdx



;   б) 

3

2

1

ln
e

x xdx ;  в) 
8

1 17 8
dx
x  . 

Завдання 2. Обчислити площі фігур, обмежених лініями, що задані рівняннями. 
Зробити рисунок:  

     2) 4 4, 1а y x x y     ;    б) 2 24 , 2x y x y y     
Завдання 3. Обчислити об’єми тіл обертання, заданих рівняннями, навколо вісі ОY. 

Зробити рисунок:  
2 1, 0, 0, 1y x y x x      

 
 
 
 
 
 
 
 



 
 

Варіант 16 
Завдання 1. Обчислити визначені інтеграли. 

а) 
4

2

0

sin
2
x dx



;   б)  
0

1

2 3 xx e dx



 ;  в) 
4

3
3

0

xx e dx . 

Завдання 2. Обчислити площі фігур, обмежених лініями, що задані рівняннями. 
Зробити рисунок:  

     2) 2 3, 3 1а y x x y x     ;    б) 2 , 0, 4xy e x y    
Завдання 3. Обчислити об’єми тіл обертання, заданих рівняннями, навколо вісі ОХ. 

Зробити рисунок:  
2( 1) , 1, 1y x y x     

 
 
 
 

Варіант 17 
Завдання 1. Обчислити визначені інтеграли. 

а) 
4

2

0

cos
2
x dx



;   б) 
2

0

sin 2
2

x xdx  
 




;   в) 

2

0

sin
8cos 1

xdx
x 



. 

Завдання 2. Обчислити площі фігур, обмежених лініями, що задані рівняннями. 
Зробити рисунок:  

    2 2) ( 1) , 1а y x y x    ;    б) , 0, 0, 4y x x y x     
Завдання 3. Обчислити об’єми тіл обертання, заданих рівняннями, навколо вісі ОY. 

Зробити рисунок:  
ln , 0, 1, 0y x y y x     

 
 
 
 
 

Варіант 18 
Завдання 1. Обчислити визначені інтеграли. 

а). dxx
x

x 





 

5

2
21

           б).  

1

0
21 x

xdx
            в). 



1

1
xarctgxdx  

Завдання 2. Обчислити площі фігур, обмежених лініями, що задані рівняннями. 
Зробити рисунок:  

a) 0
2

0 


 y,x,x,xsiny .         б) ,xy,xy  4  30  x,y . 

Завдання 3. Обчислити об’єми тіл обертання, заданих рівняннями, навколо вісі ОY. 
Зробити рисунок:  

2 , 0, 1, 0y x x x y     
 
 



Варіант 19 
Завдання 1. Обчислити визначені інтеграли. 

а).  





 

5

3

2
2

1 dxxe
x

x   б). 
 

 

0

2
525 x

dx
      в). 

1

0
6xdxarctg  

Завдання 2. Обчислити площі фігур, обмежених лініями, що задані рівняннями. 
Зробити рисунок:  

a) 004  y,x,x,ey x .     б) ,2xey   2,1  y yx . 
Завдання 3. Обчислити об’єми тіл обертання, заданих рівняннями, навколо вісі ОХ. 

Зробити рисунок:  
, 1, 4, 0y x x x y     

 
Варіант 20 

Завдання 1. Обчислити визначені інтеграли. 

а).  dхххх 
1

0

12        б). 2

2

1

1

x
dxe x         в).   

3

0
11ln dxx  

Завдання 2. Обчислити площі фігур, обмежених лініями, що задані рівняннями. 
Зробити рисунок:  

a) ,xy,xy  2  34  y,y . б) .y,xy 22   
Завдання 3. Обчислити об’єми тіл обертання, заданих рівняннями, навколо вісі ОY. 

Зробити рисунок:  
, 1, 4, 0y x x x y     

 
Варіант 21 

Завдання 1. Обчислити визначені інтеграли. 

a).  



2

1

33 dxxx       б). 
e

x
dxx

1
lncos   в). 

1

0
7arcsin xdx  

Завдання 2. Обчислити площі фігур, обмежених лініями, що задані рівняннями. 
Зробити рисунок:  

a) ,6 2xy   0y .  б) ,y,xy 1  04  x,y . 
Завдання 3. Обчислити об’єми тіл обертання, заданих рівняннями, навколо вісі ОY. 

Зробити рисунок:  
, 1, 0y x x y    

 
Варіант 22 

Завдання 1. Обчислити визначені інтеграли. 

а) .  











27

1

3
3 2

1 dxx
x

      б).  


2ln

0 213 x

x

e
dxe

      с). 


2

0
2xdxxarctg  

Завдання 2. Обчислити площі фігур, обмежених лініями, що задані рівняннями. 
Зробити рисунок:  

a) ,1
x

y   210  x,x,y .  б) 042  y,x,xy . 

Завдання 3. Обчислити об’єми тіл обертання, заданих рівняннями, навколо вісі ОХ. 
Зробити рисунок:  , 1, 0y x x y    



 
 

Варіант 23 
Завдання 1. Обчислити визначені інтеграли. 

а).  



2

1

2 143 dxxx  б)   




2

1
2

1sin
x
dx

x
   в)    

3

0
17ln dxxx  

Завдання 2. Обчислити площі фігур, обмежених лініями, що задані рівняннями. 
Зробити рисунок:  

a) ,sin xy   xy



2

.  б) xy 2 , xy  . 

Завдання 3. Обчислити об’єми тіл обертання, заданих рівняннями, навколо вісі ОХ. 
Зробити рисунок:  21 , 0y x y    

 
 
 
 

Варіант 24 
Завдання 1. Обчислити визначені інтеграли. 

а).  



3

1

232 dxxx  б)  


1

0
6

2

1 x
dxx

  в)  
e

xdx
1

7ln  

Завдання 2. Обчислити площі фігур, обмежених лініями, що задані рівняннями. 
Зробити рисунок:  

a) ,sin2,sin xyxy   
4

3,
4





 xx .   б) ,12  xy  77  xy . 

Завдання 3. Обчислити об’єми тіл обертання, заданих рівняннями, навколо вісі ОY. 
Зробити рисунок:  21 , 0y x y    

 
 
 
 

Варіант 25 
Завдання 1. Обчислити визначені інтеграли. 

a).  



8

1

23 3 dxxxx   б). 


1

0 24 x

xdx
 в). 

1

0
arcsin xdx  

Завдання 2. Обчислити площі фігур, обмежених лініями, що задані рівняннями. 
Зробити рисунок:  

a) ,1
2x

y   ,xy   3x .  б) ,3xy   04  yx . 

Завдання 3. Обчислити об’єми тіл обертання, заданих рівняннями, навколо вісі ОY. 
Зробити рисунок:  2 ,y x y x   

 
 
 
 



Варіант 26 
Завдання 1. Обчислити визначені інтеграли. 

а). 
4

1
2 .34 dx

x
x

        б) 


2ln

0
2

2
.

1 x

x

e
dxe

   в)  




3

6
2 .

sin x
xdx

 

Завдання 2. Обчислити площі фігур, обмежених лініями, що задані рівняннями. 
Зробити рисунок:  

a) ,1
x

y   ,xy   ex  .   б) ,sin,sin2 xy xy    x,x 0 . 

Завдання 3. Обчислити об’єми тіл обертання, заданих рівняннями, навколо вісі ОХ. 
Зробити рисунок:  2 ,y x y x   

 
Варіант 27 

Завдання 1. Обчислити визначені інтеграли. 

а) . 




2

0
2

4
.

2
4 dt

x
x

 б).   .63
110

1

32 dxxx


  в)   
1

0

2 .dxxe x  

Завдання 2. Обчислити площі фігур, обмежених лініями, що задані рівняннями. 
Зробити рисунок:  

a) ,0,  y  ey x  11  yx,x . б) ,32  xy  12  xy . 
Завдання 3. Обчислити об’єми тіл обертання, заданих рівняннями, навколо вісі ОХ. 

Зробити рисунок:  2 , 3, 0, 1y x y x x x      
 

Варіант 28 
Завдання 1. Обчислити визначені інтеграли. 

а)   .34
2

1

23 dxxx    б) .ln3

1
dx

x
xe




  в) 
e

xdxx
1

3 .ln  

Завдання 2. Обчислити площі фігур, обмежених лініями, що задані рівняннями. 
Зробити рисунок:  

a) ,xcosy,xcosy  2  20  x,x . б) ,652  xxy  0y . 
Завдання 3. Обчислити об’єми тіл обертання, заданих рівняннями, навколо вісі ОY. 

Зробити рисунок:  2 , 3, 0, 1y x y x x x      
 

Варіант 29 
Завдання 1. Обчислити визначені інтеграли. 

а).   
16

0

4 .dxxx   б)  


3

2
4 .

4x
xdx

  в)     
3

0
17ln dxxx  

Завдання 2. Обчислити площі фігур, обмежених лініями, що задані рівняннями. 
Зробити рисунок:  

a) ,x,ey x 42   00  y,x . б) ,yx,xy 2   .x 0  
Завдання 3. Обчислити об’єми тіл обертання, заданих рівняннями, навколо вісі ОХ. 

Зробити рисунок:  2 4 4, 1y x x y      
 

 
 



Варіант 30 
Завдання 1. Обчислити визначені інтеграли. 

а)  











27

1

3
3 2

1 dxx
x

  б).   

2

0 214

ln

x

x

e
dxe

  в) 


2

0
2xdxxarctg  

Завдання 2. Обчислити площі фігур, обмежених лініями, що задані рівняннями. 
Зробити рисунок:  

a) ,2,2  xxy  0y .  б) ,2xey   22   y,ey x . 
Завдання 3. Обчислити об’єми тіл обертання, заданих рівняннями, навколо вісі ОY. 

Зробити рисунок:  23 , 1, 0, 1y x y x x      
 

 


