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MeToauuHi BKa3iBKU 10 MPOBEACHHS TECTOBOTO KOHTPOJIIO 3HAHb 3 BUIIOI Mare-
MaTUKH 3a TeMolo «Bu3HaueHMI 1HTerpam» s CTYACHTIB ycix cneriaabHocTeir HHI
EHEPIreTUKH, eJIEKTPOHIKU Ta eyekTpomexaHiku, HHI MexaniuHoi iH)keHepii 1 TpaHCIo-
pty, HHI xiMiuHHMX TexHoOr1H Ta iHxkeHepii / ykinamadi: A. M. INainam, T. A. Hemuen-
k0. — XapkiB : HTY «XIll», 2023. - 36 c.

Vknagaui: A. M. I'aiigam, T. A. Hemuenko
Penenzent npod. Tymyuenxo I'. .

Kadenpa Buioi mareMaTuku



BCTVII

[IpeacraBieHi METOAMYHI BKa31BKU € MPOJOBKEHHSIM Cepii METOJIMYHUX BUIAHb,

3anoyaTtkoBaHoi Ha kadeapi Bumoi mateMatukud HTY «XIII» nna tectyBaHHS CTy/ACH-
TIB 3 PI3HUX PO3JUIIB KypCy MaT€MaTHKH.
MeroanuHi BKa3iBKUA BKIJIIOYAIOTh TECTOBI 3aBAaHHS 3 TeMU «BuszHaueHuil 1HTErpam.
JInst ycHimHOro 3acBO€EHHS 1€l TEMU CTYIAEHTHM MOBUHHI 3HAaTH MOHATTA aude-
peHIrana, TabJIMITO MOXITHUX Ta IHTErpalliB, BIACTUBOCTI BU3HAUYCHHUX 1HTETPAJIIB, OBO-
JOJIITA METOJIaMU 3aMIHM 3MIHHOI Ta IHTETPYBaHHs YacTHHAMU. TeCTOBI 3aBJIaHHS PO3-
poOJieH1 i epeBIpKU TaKUX HAaBUYOK Ta yMiHb. Y 30ipIll 3anpornoHoBano 30 BapiaH-
TiB, KOXKHUU 3 IKUX CKJIAJAETHCS 3 D 3aBJaHb, 1110 OXOILUIIOITH poO0oUy Imporpamy 3 Kyp-
cy BuILOi MaTemaTuku Juist ctyAaeHTiB HHI eHepreTuku, elnekTpoHIKM Ta eIeKTpoMexa-
niku, HHI mexaniunoi imxenepii 1 Tpancnopty, HHI xiMiuHUX TEXHOJIOTIH Ta 1HXKEHE-
pii.

VY KO)KHOMY BapiaHTIi € 3aBAaHHs, 110 MOB’s3aHl 3 O0YMCICHHSIM BU3HAYCHUX 1H-
TerpajiB, 3aJa4l Ha 3HAXOKEHHS IOl (PIrypH, TOBXKUHU TyTd KpUBOi, 00’€My Tijia
o0OepTaHHs1, 00UHMCIIEHHS HEBJIACHOTO 1HTerpaia | poay abo noBeaeHHs Moro po301>KHO-
cTi. HampukiHili METOIWYHUX BKa31BOK HAJAaHO BIJTOBIJII 10 TECTOBUX 3aBJaHb, 3 SKU-
MU MO>XHA 3BIPUTH TIPABUIIHHICTH BUKOHAHHSI TECTY.

Bunmanns mpusHadeHO AJII CaMOCTIMHOI poOOTH CTYIEHTIB NPH MIATOTOBII 0O
KOHTPOJIbHOT po00TH 3 TeMH «BH3HAUEHUI IHTErpam», a TAKOK MOXKe OyTH BUKOPUCTA-
HO BuKJanadamu Buioi Marematuku HTY «XIII» npu npoBeneHH] MOTOYHOTO CEMECT-

POBOI'0 KOHTPOJIIO 3 JAHOI TEMH.



TecToBi 3aBIaHHA
Bapianr 1

1. O6uncnuTH 1HTETpaATH:
1

a) J.(x2 +1)dx.
0

Bionoeion:

A.l; h.1; B.ll; I.0.
3 3

/2
0) I sinxdx.
0

Bionogion:

A.0; F.1; B.2; I'.-1.

2. O6uucnuty ol Giryp, 0OMeXeHHUX JHISIMHU, 110 3a/1aH1 PIBHIHHSIMHU:
a) y=x%; y=4.

Bionogios:

A.10; E.lO%; B.8; I.4.

6) y=x> y=0; x=1.

Bionosios:
A. %; 5.2, B.1;, I'. 4.
[ x=4t+2;
3. O6uHCIUTU TOBKHUHY JyTH KPUBOI 3%t_3 0<t<1.
y=39l-y9,

Bionoeion:
A.5; 5.1, B.4; I.3.

4. O6uncnuTu 00’€M TiJia, yTBOPEHOI0 MpU 00epTaHHi HaBKoJIO Bici OX dirypu,

obMesxkeHoi miniamu Yy =e*; x=1 x=-1, y=0.

Bionogiow:
1 _ _
A. E( 2_e 2)7r; b. (e2+e 2)7r; B.z;, I.¢€.
+00 2X
5. O0uncIUTH HEBIACHUM 1HTETpaji ab0 JOBECTU MOTO pO301KHICTh J 5 ldx.
X"+

4
Bionosiob: A.Po30ixkuuii; 6.0; B.1l; I'.2.



BapianT 2

1. O6uncIUTH 1HTErpau:
2

a) j(x3+1)dx.
0

Bionoeion:

A.6; 5.1, B.7; I.5.
7l2

0) Icosxdx.
0

Bionoeion:
A.0; 5.1; B.2; I.3.

2. O6umcnuTy 1ol (Giryp, 0OMEeKEHHX JIHISIMH, 10 3a/1aHi PIBHIHHIMU:

a) y=e*; y=0; x=1 x=0.

Bionosion:
A.e-1; F.e; B.1, I'.e+1.
6) y=x% y=x.
Bionogiow:
1

A'E; F.1; B.6; I.3.

3. O0uncINTH TOBXKUHY IyTH KPpUBOI p =2C0S¢p, 0< ¢ < % :

Bionosiow:
A. %; b.x;, B.2; I'.4.
4. O6uucnuTu 06’€M Tisia, yTBOPEHOTO MpU 00epTaHHI HaBKoJo Bici OX dirypu,

0OMEKEHOT1 JIHISIMU Y = Jx; y=X.
Bionogiow:

A. E.%; B.6; ['.12.

+
. . Y '
5. O0UYMCNIUTH HEBJIACHUM 1HTETpasl 200 TOBECTU HOro po301KHICTh _[ - dx.
g VX +1

Bionoesion:
A.Pos3oukuauii; b.2; B.5; I'.0.



BapianT 3

1. OGuucaINTH IHTETpaNIH:
2

a) j( X+ 2)dx.
1

Bionoeion:
A.35; 5.2; B.1;, I.5.

1
0) jex dx.
0

Bionosion:
A.e; b.1; B.e-1;: [I'.e+1.

2. O6uucnuty 1ol Giryp, 0OMeKeHHUX JHISIMHU, 110 3a/1aH1 PIBHIHHSIMU:
a) y=x* y=1.

Bionogiow:

A.16; 5.61;, B.1; I'.6.

6) y=x+1, x=0; y=0.

Bionogiow:

A.3; F.0,75;, B.4; I'.T.

3. O6uncANTH JOBXKUHY TyTH KPUBOI O = e’ 0< @< % :

Bionoeion:

ﬁ(ezﬁ/a _1); 5

5.X: p. 1. r.1.
2 2

4. O6uncauTu 00’€M TiJIa, YTBOPEHOTO MpU 00epTaHHI HaBKOJO Bici OX dirypu,

A.

1; x=1 x=2; y=0.

OOMEXEHOI JTIHISIMHU Y =

X
. : T 2
Bionosiob: A. —; b.—; B.2; I.rx.
2 T
5. OOuucnuTH HEBIACHUW 1HTErpag abo JOBECTH HOro po301KHICTh
+00 2X
[ 2
1 (x2 +3)

Bionosiow: A.%; 5F.2; B.0; I.1.



BapianT 4

1. O6unCcIUTH 1HTErpaIH:
1

a)j(Zx—k4)dx.
0

Bionoesion:
A.5, F.4; B.1;, I'.7.

6) '1[(\/;+1)dx.

Bionoesion:
Al;lil%;B.Z I.3.

2. O6umciuTy ol Giryp, 0OMeXKeHUX JHISIMH, 10 3a/1aHi PIBHIHHSIMU:
a) y=x% y=1.
Bionogiow:

A.1; B.ﬂh B.l;liB.
3 3

0) y=2"; x=0; y=0; x=2.

Bionoegion:
A.3: 5.In2; B.1; F.ii.
In2
L[ x=6t+2;
3. O6unCANTH JOBXKUHY YT KPUBOI ot _4 <t<l1.
y = -

Bionoeion:
A. 2; BﬂJﬁﬁ B.%ﬁﬁ;]ﬂlo

4. O6uucnuTu 06’€M Tisia, yTBOPEHOTO MpU 00epTaHHI HaBKoJO Bici OX dirypu,

oOMexxeHol miHisMu Y =2—X; X=0; y=0.

Bionogiow:
/ngﬁ;<5.z B.E;1i3.
3 3
+00 X
5. O6uncanTH HEBIACHUM 1HTErpaj ado JOBECTH HOT0 pO301KHICTD J ” 1dX .
e —_

1
3
Bionosios.: A.Po30ikuHul; 5. 713; B. %; . 24.



BapianTt 5

1. O6uncnuTH 1HTETpaATH:

2
a) I(2x+4)dx.
1

Bionoeion:
A.7: 5.3; B.1; I.5.
!4

0) j sin2xdx.
0

Bionoeion:
A.%; h.1; B.O; I.3.

2. O6uncnutH o Giryp, 0OMeKeHHX JIHISIMH, 10 3a/1aH1 PIBHIHHIMU:
a) y=x5 y=0; x=3.

Bionosiow:

A.20; b. 20%; B.19; I'.5.

6) y=x*-1 y=0.

Bionogiow:

A.16; 5.2; B.4; I'. 1.

3. O0uKCIUTH JOBXKHHY Iyrd KpuBoi p=3siNg, 0< ¢ < % :

Bionoeion:

37[; F.5; B.Z; . .
4 2

4. O6uncnuTu 00’€M TisIa, YTBOPEHOTO MPU 00epTaHHI HaBKOJO Bici OX dirypu,
oGMexeroi minisimu Yy =2x°; y=0; x=1.

Bionosiob: A. 7 b.3r1; B.477T; I.8.

5. OOuucnuTH HEBIACHMUN 1HTErpaax abo JOBECTH HOTO PO301KHICTH

+OO—X2 dx
J1‘ i)
(x*+4)

Bionosiov: A.Po30ixuuii; 5. %; B.4: I.2.



BapianT 6

1. O6uuCcIUTH 1HTErpau:

a) T(3x2 +1)dx.
0

Bionoesion:
A.10; 5.2; B.4: I.0.
76

0) j cos3xdx.
0

Bionoesion:
1

A. E; F.1; B.3; I.5.

2. O6uncnuTy 1o (iryp, 0OMeXeHHX JIHISIMH, 110 3a/1aHi PIBHIHHIMMU:
a) y=x>+8 y=0; x=0.

Bionogiow:

A.15; 5.8; B.12; I.4.

6) y=-x%; y=-1.

Bionosion:

A.1; B.l; B.ll; . 3.
3 3

T

3. O0uucIuTH TOBKUHY JyTH KPUBOI O = e, 0< @< 3

Bionosiow:
A. @(e”—l); F. @; B.e"-1;, I.¢e".
3 3
4. O6uucnuTu 006’€M Tisia, yTBOPEHOTO MpU 00epTaHHI HaBKoJo Bici OX dirypu,

0OMEKEHO1 JTHIsIMU Y = 3. y=0; x=1 x=2.

X’
Bionogiow:
A.4zr; b5.45x; B.4; ..
. . .. ‘Tarctg®x
5. O0uuCIUTH HEBJIACHUM 1HTETPAJI 200 TOBECTH HOTO pO301XKHICTh J Z,q dx.
X"+

0
3

Bionosion: A.Po30ixkuuii; 5.1; B.12; I'. %



Bapianr 7
1. O6uncnuTH THTETpaATH:
0
a) I(x+4)dx.
-1
Bionosion:
A.35; 5.5, B.6; ['.4.

2
6) Iezxdx.
0
Bionosiow:
1
A.e*: F.e*-1; B.1; T. —(e“—l).
2
2. O6uucnuty ol Giryp, 0OMexXeHUX JHISIMHU, 110 33/1aH1 PIBHSIHHSIMHU:
a) y=x° y=9.

Bionoeion:
A.36: 5£.12: B.30; I.6.

6) y=x>-1 x=0; y=0.

Bionogiow:
A.4;, F.3; B. %; I'.10.
x=2t+1
3. O6uuCIUTU TOBKHUHY JyTH KPUBOI 0<t<2,
y=06t+4,

Bionogiow:
A.\10; B.4; B.4J10; I.10.
4. O6uncauTu 00’€M TiIa, YTBOPEHOTO MU 00epTaHHI HaBKoJo Bici OX ¢dirypu,
0OMEXXEHOT JTHIAMH Y = 3X2; y=0; x=1.
Bionosios:
A.7;: b5.8r7; B.18x; I.2r.

+o0

5. O6GuucIUTH HEBIIACHUM IHTETPAJI a00 JOBECTH HOTO PO301KHICTh j
0

arctg®x
X2 +1

dx.

Bionoeion:
72
A.Po30ixkuuii; 5. 712; B.8; I. ?

10



Bapianr 8

1. O6uuCcIUTH 1HTErpau:
2

a) j(sx“ —1)dx.
1

Bionoesion:
A.30; 5.3; B.10; I.5.

1
6) jsgx dx.
0

Bionoesion:
8_
A. 58 5. 2L B.In5; I.8.

8In5
2. O6uucnuty ol Giryp, 0OMeXeHHUX JIHISIMHU, 10 3a/1aH1 PIBHIHHSIMU:

a) y=5"; x=0; y=0; x=1.

Bionoesion:
1

A.l, 5.3; B.g; I. 4.
0) y:(x—l)z; x=0; y=0.
Bionosgiow:

4

A.In5: 5.4;: B.—: I'.10.
In5

3. O6uucanTH TOBXUHY TyTH KpUBOi p=5C0S@, 0 <@ < % :

Bionoeion:

A.Z; b.5x; B.5—7T; r.2.
2 2

4. O6uncnuTy 00’€M TiJIa, YTBOPEHOTO MpU 00epTaHHI HaBKOJO Bici OX dirypu,
o6Mexenoi miniamu y =e?*; y=0; x=0; x=1.
Bionosios:
A.e*; 5.Z: B, Z(e“—l); .z
4 4
+o0 2X

5. O0UHUCIUTH HEBJIACHUM 1HTETpall a00 IOBECTH MOT0 pO301>KHICTh .[ .4
X"+
5

dx.

Bionosion: A.Po36ixkuuii; 5.1; B.0; I'.2.

11



Bapiant 9

1. O6uncnuTH 1HTETpATH:

a) T(4x3 +5)dx.
1

Bionoeion:
A.10; F5.15; B.20; I.5.
zl4

0) j COS2xdx .
0

Bionoeion:
1

A.2; 5.0; B. E; I. 7.

2. O6uucnuty ol Giryp, 0OMexXeHHUX JIHISIMU, 110 3a/1aH1 PIBHSIHHSIMU:
a) y=—x% y=-9.

Bionosios:

A.30; b.5; B.36; I'.8.

0) y=4"; x=0; y=0; x=1.

Bionogios:

A.3; F.4: B.i; . In4.
In4

3. O0umcInTH A0BXKUHY Ayrd KpuBoi p=€¥, 0< ¢ < %
Bionogios:

l4 . T, . zl4
A (e -1); 5. S BT (€7 -1)-v2.

4. O6uncauTu 00’€M TiJIa, YTBOPEHOTO MpU 00epTaHHI HaBKOJO Bici OX dirypu,
oGMexkeHoi MiHisMu Y = (X + 2)2 ; x=0; y=0.

Bionosios:

A.6r; 5.6; B.64r; I'.8.

+00 X

5. O6GuncnIUTH HEBJIACHUMN IHTETPAJI a00 JOBECTH HOTO PO301KHICTh j ——aX.

1 e* +1

Bionoeion:
A.Po3oixkuuii; H.4; B.5; I'.8.

12



BapianT 10

1. O6uuCcIUTH 1HTErpau:
2

a) j(6x2 + 2)dx.
1

Bionoesion:
A.16; 5.10; B.6; I'.5.

1
6) j (—2 +4j dx.
1 X
Bionogiow:
A.4; 5.45; B.5;, I'.1T.
2. O6unciuty ot Giryp, 0OMeXKeHHX JHISIMH, 10 3a/1aHi PIBHIHHSIMU:
a) y=x2 y=16.

Bionoesion:

A.80; £&£.805; B.85%; . 93.

0) y=2-x; x=0; y=0.
Bionosion:
A.4; 5.8, B.2; I.A4.
.| X=t+53;
3. O6unCANTH JOBXKUHY YT KPUBOI 0<t<1.
y =8t +4,
Bionogiow:

A.65: 5.+/65: B.12: I.A4.

4. O6uucnuTu 06’€M Tisia, yTBOPEHOTO MpU 00epTaHHI HaBKoJo Bici OX dirypu,
00OMEXKEHOT THIAMH Y = %; x=1 x=3; y=0.

Bionosios:

A.2z7;: b. ;. B. 2%%; r.3.

5. OOuucnuTH HEBIACHWMA 1HTErpad abo JOBECTH HOTro po301KHICTH

dx
X2 +4x+13°

P — ]

Bionosion: A.Po30ixkuuii; 5.8; B.5; I. %

13



BapianT 11

1. OGUuCcINTH 1HTErpaIH:
2

a) J‘(Bx2 + 2x)dx.
1

Bionoeion:
A.10; F5.5; B.12; [I'.8.

1
6) Ie3x+1 dx.
0

Bionosion:
A.e*-e: B.e% B.l; F.l( 4—e).
3 3

2. O6uucnuty ol Giryp, 0OMeKeHHUX JHISIMHU, 110 3a/1aH1 PIBHIHHSIMU:
2

a) y=(x-2)"; x=0; y=0.

Bionosiow:

A.2: F.3; B.ZE; F.z.
3 3

0) y:g; x=1 x=2; y=0.
X
Bionogiow:
A.In2; 5.2; B.2In2; I'.1l.
3. O0umcIuTH JOBXKUHY IyTH KpUBOi o =4SiNg, OS(pS%.
Bionogiow:
4 3

AL g ar: B 2 2%
3 3 4

4. O6uncauTu 006’€M TiJIa, yTBOPEHOTO MPpH 00epTaHHI HaBKOJO Bici OX dirypu,

oGMeskeHoi HinisMu Yy = X°; y=0; Xx=2.

Bionoegiow:
A. @ﬂ; 5. Lﬂ'; B.128; I'. 7.
7 128
5. O0uKCcIUTH HEBIACHUM 1HTETpaj a00 JOBECTU MOTO PO3OIKHICTh J'ZL .
o X+ 2X+2

Bionoeiob: A.Po30ixuuii; 6.7, B.4; I'. %

14



Bapianr 12

1. O6unCcIUTH 1HTErpaIH:
3

a) j(x2 +4)dx.
1

Bionosios:

A.16; B.lG%; B.17; I.10.

1
0) jeg’x dx .
0
Bionosion:
INETR T 1(ee’—l); r.le
3 3 3
2. O6umciuTy ol Giryp, 0OMeXKeHHX JHISIMH, 10 3a/1aHi PIBHIHHSIMU:
a) y=e*; y=0; x=0; x=3.
Bionosion:
A.e®; B.e°-1; B.e*+1; I.1.
0) y:(x—1)3; x=0; y=0.

Bionogiow:
A.l; B.E; B.4; I.1.
4 4
3. O0uuCcIUTH TOBKUHY JYyTH KPUBOI O = e, 0< @< %
Bionosiow:
A. @; 5.2%. B.&: T @(es’”m—l).
5 6 5

4. O6uncnuTu 00’€M TiJIa, YTBOPEHOTO MpU 00epTaHHI HaBKOJO Bici OX dirypu,
oomexxeHol miHigsmu Y =4—-X; Xx=0; y=0.
Bionosion: A. 21z B. 21%%; B. %; r.r.

5. OOuucauTH HEBIACHUM 1HTErpam abo JOBECTH WHOro po301XKHICTh

+o0
—2X__dx. Bionosios: A. PosGixmii; B.2; B.-—: I.5.
0 (x2 +4) 32

15



BapianTt 13

1. O6uncnuTH 1HTETpaATH:
1

a) .[(6x2 +3x)dx.
0

Bionoeion:
A.35; 5.3; B.4; I'.5.
!4 1

0) [ —;
ﬁ,Gsm X

Bionoeion:
A. \/§; E.l—\/§; B.\/§+1; r.1.

2. O6uncnutH ot Giryp, 0OMeKeHHX JHISIMH, 0 3a/1aH1 PIBHIHHIMU:

dx.

a) y=x>-1 y=0.
Bionoegiow:

A.1; E.l; B.ll; . 3.
3 3

0) y:ﬂ; x=1 x=2; y=0.

X
Bionogiow:
A.4; F5.4In2; B.In4; I.4.
L x=3t+4;
3. O6uncANTH JOBXKUHY TyTH KPUBOT 0<t<1.
y =5t +6,

Bionogiow:

A.34; B.+[34; B.30; I.4.

4. O6uncnuTu 00’€M TiJIa, YTBOPEHOTO MPpU 00epTaHHI HaBKoJO Bici OX dirypw,
oOMeskeHoi JiHiamu Y =2%; y=0; x=0; x=1.

Bionogios:

A.37: b5.In2; B.3—7Z; I.2In2.

2In2

5. OOuucnuTH HEBIACHMH 1HTerpad abo JOBECTH HOro po301XKHICTh

T X
2 dx.
£J5x2+1

Bionosiob: A.Po30kuuii; 6.5; B.8; I'.1.

16



BapianT 14
1. O6uncIUTH 1HTErpau:

a) ji(x2 + 2x)dx.
>

Bionoeion:
1 1

A.11; H5.11-; B.—=; I.3.
3 3
2
6)jidx.
12x
Bionosiow:
1 1
A.In2; 5.=; B.=In2; I.2.
2 2

2. O6uucnuty ol Giryp, 0OMeXeHHUX JIHISIMHU, 10 3a/1aH1 PIBHIHHSIMU:

a) y:(x+1)3; x=0; y=0.

Bionoegion:
A. §; b. 1; B.4: I.3.
4 4
6
0) y=—; y=0; x=1, x=2.
X
Bionoeion:

A.6; F.In2;: B.6In2; I.8.

3. O0umcIuTH NOBXKUHY IyTU KpuBoi p=5SIing@, 0<p < a

6
Bionosion: A. Z; F. ﬁ; B. 5—”; I'. 7
6 6 6
4. O6uncnuTy 00’€M TiJIa, YTBOPEHOIO MpU 00epTaHHI HaBKOJO Bici OX dirypu,
00MEXKEHOT JTHIAMH Y = 3X2; y=0; x=1.

Bionosiob: A.97; b.5; B.g?ﬂ; r.r.

5. OOuucnuTH HEBIACHWM 1HTErpas abo JOBECTH WOro Ppo30DKHICTH
+00

J‘ dx

1 X —2X+2

Bionosion: A.Po30ixkuuii; 5.2, B.x;, I.

NN

17



BapianT 15

1. O6uncnuTH THTETpaATH:

a) Jg‘(4x2 +8x)dx .
1

Bionoeion:
A.67; b. 663; B. g; r.3.
3 3

1
5) j 3™ dx.

0
Bionoeion:

37 -3

A.3: B.7In3: B.21: TI.

7In3°

2. O6uncnutH ot Giryp, 0OMeKeHHX JHISIMH, 0 3a/1aH1 PIBHIHHIMU:

a) y=x°-4; y=0.

Bionoegion:

A.10; E.lO%; B.11; I'.5.
6) y=—x> y=0; x=2.
Bionoeion:

A.4: 5.5 B.7; I.3.

3. O0uuCIUTH TOBKUHY YT KPUBOI O = e*” 0< @<

Bionoeion:

o
S22

, 1;

B.@; B.e" - I,

T

6

@(82”/3 _1) _

4. O6uncauTu 00’€M TiJIa, YTBOPEHOTO MpU 00epTaHHI HaBKOJO Bici OX dirypu,

OOMEKEHOT JIHISIMU Y = JX; y=X.

Bionosion: A. 27 b.15; . E;
27
5. OOuucnuTH HEBIACHUU I1HTETpan
+00
J' dx
1 X°+6X+9
Bionosiob: A.Po3oikuuii; b5.4; B.1;

18

2z
T

abo JmoBecTH MOro PO3OIKHICTH

I

NP



BapianT 16

1. O6unCcIUTH 1HTErpaIH:
1

a) j(2x3 —4x)dx .
0

Bionoesion:
A.-15; 5.2; B.-3; I.3.

6) }(\/;+5)dx.

Bionoesion:

A.5; 5.52; B.3; . 4.

2. O6umcnuTy oMl (iryp, 0OMEeKESHHX JTHISMU, 110 33/1aHi PIBHIHHIMU:

a) y=x>; x=1 y=0.

Bionosiow:
A.l; F5.6; B.%; r.?2.
6) y=x3+1 y=2; x=0.
Bionosiow:
A.ﬂ; 5.3; B.4; F.E.

3 4

X=5t+4;
0<t<1.

3. O0UUCIUTH TOBKUHY YT KPUBOI <
y=8t+1,

Bionogiow:
A.89; 5.89; B.90; I.10.
4. O6uncnuTu 00’€M TiJIa, YTBOPEHOIO MpU 00epTaHHI HaBKOJO Bici OX dirypu,

oOMmexeHol mHismMu Y =2X; X=1, x=2; y=0.

Bionogiow:
A.z; B.E; B.28—”; I". 28.
3 V4 3
5. OOuucnuTH HEBIACHWM 1HTErpadx abo JOBECTH WOro PpO301KHICThH
T dx
I X2 4+2x+1

0
Bionosion: A.Po36ixkuuii; 5.1; B.0; . -1.

19



BapianT 17

1. O6uncnuTH THTETpaATH:
1

a) J'(Sx3 + 2)dx .
0

Bionoeion:

A.3; F5.35; B.3%; r.2.

7l6
0) j cos3xdx.
0

Bionoeion:
1

A. §; 5.3; B.2; I.5.

2. O6uucnuty ol Giryp, 0OMeXeHHUX JHISIMHU, 110 3a/1aH1 PIBHIHHSIMU:
a) y=x* y=16.

Bionogios:

A.50; F.51,2; B.53; I'.54.

0) y=X; y=2x; x=1.

Bionosios:

A.%; F.2; B.1;, I'.15.

3. O0umCcIUTH JOBXKHUHY IyTH KpuBOi p=7SiN@, 0< @< % :

Bionoeion:

A.37; b.7Tr; B.%T; F.%@.

4. O6uncnuTu 00’€M TiJIa, YTBOPEHOTO MPU 00epTaHHI HaBKOJO Bici OX dirypu,

0GMeXKeHOT JTiHIsMHI Y = X2 Y = Jx.

Bionogiow:
A.107; 5.3; B.2%; I. 4z,
10
. y .. ex
5. O6uncnauTH HEBIACHUM 1HTErpai adbo JOBECTU HOTO pO301KHICTD j 5 1dX.
X"+

2
Bionosiob: A.Po30ixkuuii; 5.5; B.2; I'.10.

20



BapianTt 18

1. O6unCcIUTH 1HTErpaIH:

1
a) J(3x4 + x)dx.

0
Bionosios:
A.l; 5.2; B.11; I.3.

1
0) I e**dx.

0
Bionosios:
A.e*-1; 5. l(e“—l); B.e'+1; T.a4.

4
2. O6unciuTy ol Giryp, 0OMeXKeHHX JHISIMH, 110 3a/1aHi PIBHIHHSIMU:
a) y:§; y=0; x=1, x=3.
X

Bionosios:
A.8; F.In3; B.3; I'.8In3.

6) y=—x>; y=0; x=3.
Bionosiow:
A.8: 5.5 B.6; [.9.

3. O6uncaNTH TOBXKUHY YT KPUBOI O = e%? , 0<p< % :
Bionogion:
A. ﬁ; 5.%Z; B. ﬁ(e”’z —1); r.2r.

2 2 2

4. O6uucnuTu 06’€M Tisia, yTBOPEHOTO MpU 00epTaHHI HaBKoJo Bici OX dirypu,
oGMeskeHoI minismu Yy =0; y=x%; x=3.
Bionosios:

.%; 5. 257 B.%; . 2007.

5. OOuucnuTH HEBIACHWM 1HTErpadx abo JOBECTH HOTo po301XKHICTH

+o0 X5
dx.
'i Jx® +1

Bionosion: A.Po36ixkuuii; 5.5; B.3; [I'.1.

21



BapianT 19

1. OGuucaINTH IHTETpaNIH:
1

a) J‘(x4 +1)dx.
0

Bionoeion:
A. 11; F.1; B.5; I. l.
5 5
7l4
0) .fsin4xdx.
0

Bionoeion:

A.l: F.2; B.%; . 3.

2. O6uucnuty ol Giryp, 0OMeKeHHUX JHISIMHU, 110 3a/1aH1 PIBHIHHSIMU:
2

a) y=(x+1)"; x=0; y=0.

Bionosiow:

A.l; b.3; B.l; F.l.
3 2

0) y:Z; x=1 x=5 y=0.

X
Bionogion:
A.7; 5.In5;, B.8; I'.7In5,
.| x=5t+4;
3. O6uncANTH JOBXKUHY TyTH KPUBOT 0<t<1.
y=4t+1,

Bionosiow:
A. \/ﬁ; 5.6; B. \/ﬂ; . 41.

4. O6uncnuTu 00’€M TiJIa, YTBOPEHOTO MPU 00epTaHHI HaBKOJO Bici OX dirypu,
2

.. X

0OMEXXeHOT JMHIAMH Y = ?; y=X.

Bionogiow:

A. E; b. 16—”; B.1;, I.2.

15 15

0 e2x

5. O0uKCcIUTH HEBIACHUM 1HTETpaj a00 JOBECTU MOTO PO3OIKHICTh I 5 ldx :

e+

7

Bionoeiob: A.Po30ikumii; b.2X;, B.2;, I'. 7.

22



BapianT 20

1. O6unCcIUTH 1HTErpaIu:
1

a) J(sz +3x)dx.
0

Bionoesion:

A. 2%; 5.3; B.1; I.6.

2
10
6) !mdx.

Bionoeion:

A. In%; E.lOIn%; B.10; I. 3.

2. O6uucnuty ol Giryp, 0OMexXeHHUX JIHISIMHU, 110 3a/1aH1 PIBHIHHSIMU:
a) y=2x>; y=0; x=1.
Bionosiow:

A.2; E.%; B.1; I.3.

0) y=6"; y=0; x=1 x=3.
Bionosion:
210

.—: K5.20; B.6; I.8.
In6

3. O0umcIuTH NOBXKUHY Iyru KpuBoi p =12sing@, 0< ¢ < % :

Bionoeion:

A.%; b.37z: B.2; I.5.

4. O6uncnuTu 00’€M TiJIa, YTBOPEHOTO MpU 00epTaHHI HaBKOJO Bici OX dirypu,
oomexenol miHismMu Y =3X; X=1, x=3; y=2.
Bionosiob: A.70; E.7xn; B.x; ['.70rx.

X dx

5. O0uuCIUTH HEBJIACHUN 1HTETPAJI 200 IOBECTH HOTO pO301XKHICTh 5 -
2
(x +5)

P e—38

Bionosiob: A.Po30ikHuNA; 5. é; B.10;: [I.1.

23



Bapianr 21

1. O6uncnuTH 1HTETpaATH:
1

a) I(Zx + x3)dx.
0

Bionoeion:

A.l%; h.4: B.2; I.5.

 dx
0) | —=.
1%
Bionosion:
1

A.2; 5.1, B. E; I'. 3.

2. O6uncnutH o Giryp, 0OMEeKeHHX JHISIMH, 0 3a/1aH1 PIBHIHHIMU:
a) y=e*; y=0; x=0; x=2.

Bionosiow:

A.e*; B.e*+1; B.1; I'.e*-1.

6) y=x>-16; y=0.

Bionogiow:

A.52; F.50; B.55; I'.512.

. T
3. O0uuCcIUTH TOBKUHY YT KPUBOI O = e, 0< p<—.

6
Bionosion:
A. @; 5. @(e”’z—l); B.e"? . %
3 3 2

4. O6uncnuTu 00’€M TisIa, YTBOPEHOTO MPU 00epTaHHI HaBKOJO Bici OX dirypu,
0OMEXXEeHOT JIHIAMH Y = 2\/§ ; y=0; x=1.

Bionogion:

A.2z; 5.2; B.x; I.3.

5. OOuucnuTH HEBIACHUN 1HTErpaax abo JOBECTH HOTO PO301KHICTH

+00
X

——dx.

-(’J‘(X2+5)3 ’

Bionosion: A.Posopkauii; 5.100; B.0,1; I'.0,01.

24



BapianT 22

1. O6uuCcIUTH 1HTErpau:
1

a) j(3+ 2x3)dx.
0

Bionoeion:

A. 3; B.B%; B.2: I. 4.

1
0) je5x dx.
0

Bionoeion:

A.l; B5.¢°; 3_1(5_1); I.e’+1.
5 5

2. O6unciuty ot Giryp, 0OMeKeHHX JHISIMH, 0 3a/1aHi PIBHIHHSIMU:
a) y=x; y=0; x=2.

Bionosiow:

A.2; 5.10; B.5; I'.4.

6) y=x% y=—X.

Bionogiow:

A.%; 5.10; B.6; [I'.16.

[x=2t+3;
3. O0uuCcIUTH TOBKUHY YT KPUBOI 0<t<1.
y="7t+1,

Bionosios: A.53; K.50; B.49; I'.53.
4. O6uncnuTy 00’€M TiJIa, YTBOPEHOTO MpU 00epTaHHI HaBKOJO Bici OX dirypu,
00OMEXKEHOT THIAMH Y = — Y= 0; x=1, x=2.

X

Bionosion: A. Tr; b.44; B.YZ—Z; r.15.

5. OOuucnuTH HEBIACHMM 1HTErpanm abo JOBECTM MHOro po301XKHICTh
+

f) dx

2 X°+6x+10

Bionosiob: A.Po301kxHuNA; 5. %—arctg3; B. E; . 2r.
T

25



BapianT 23

1. OGuucauTH IHTETpaIH:
1

a) I(Zx + 7x2)dx.
0

Bionoeion:

A. 3; 5.3%; B.4; I'.35.

1
0) J.Q/de.
0

Bionoeion:
A.4; F.3; B.é; F.l.
4 2

2. O6uucnuty 1ol Giryp, 0OMeKeHHUX JIHISIMH, IO 3a/1aH] PIBHIHHSIMU:
a) y=—x°; y=—4.
Bionosiow:

A.10,5; 5.10; B.lO%; r.3.

0) y:g; x=1 x=4; y=0.
X

Bionoeion:
A.9: 5.In4; B.9In4; I.10.

3. O6uncanTH NOBXKUHY TyTH KPpUBOi p=6C0S@, 0< ¢ < % :
Bionogiow:

A.\/gﬂ'; F.4r: B.2r: F.%Z.

4. O6uncauTu 00’€M TiJIa, YTBOPEHOTO MpU 00epTaHHI HaBKOJO Bici OX dirypu,

oOMmexeHoi niHiamu Y =e*; Xx=0; x=2; y=0.
Bionosion: A. Z: E.e*; B. Z(e“—l); r. Z(e“+1).
2 2 2

OO0uMcnUTH HEBJIACHUM 1HTerpadl abo JOBECTH HOro po301KHICTH

5
T dx
2 X2 +10x+26

Bionosiob: A.Po30ixkuuii; 5. %—arcth; B.3; I'. 2.
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BapianT 24

1. O6uncIuTH 1HTETpAITH:
1

a) j(x6 + x)dx.
0

Bionoesion:

A.9; F5.15; B.g; I.15.
14

wl4
0) j cos4xdx.
0

Bionosiow:

A.l; 5.0; B.15; I.2.

2. O0uncnuTy oIl Giryp, 0OMeXeHHUX JIHISIMH, 1110 3a1aH1 PIBHIHHSIMH:

a) y:(x—3)2; x=0; y=0.

Bionosiow:

A.9;, 5.10; B.8; I'.1l.

0) y=¢e*; y=0; x=1, x=5.

Bionogiow:

A.e’; F.e°—e; B.25; I'.e.

3. O0UnCANTH JOBXKUHY YT KPUBOI {X =l <t<2.
y=8t+4,

Bionogiow:

A.25; B.+113; B.2J113; I'.10.

4. O6uncnuTu 00’€M TiJIa, YTBOPEHOTO MpU 00epTaHHI HaBKOJO Bici OX dirypu,
oOMekeHo1 mHisMu Y = X; Yy =2X; X=1.

Bionosios:

A.3; 5.3r; B.x; I.35.

5. OOuucnuTH HEBIACHMM 1HTErpanm abo JOBECTM MHOro po301XKHICTh

+o0

X
———dx.
'1[(x2+1)2 "

Bionosios.: A.Po30ikHul; 5. %; B.1; I. %

27



Bapiant 25

1. OGUuCcINTH 1HTETpaIH:
1

a) j(8+3x2)dx.
0

Bionoeion:
A.9; 5.8; B.85; I'.7.

6) }(\/}+4)dx.

Bionoeion:

A. 4%; 5.5 B.45; [I.3.

2. O6unciutH o Giryp, 0OMeKeHHX JIHISIMH, 10 3a/1aH1 PIBHIHHIMU:

a) y=3*; x=0; x=1; y=0.

Bionosiow:
A.In3; 5.2, B.3;, I. i
In3
0) y:(x+2)2; x=0; y=0.
Bionosios:
A .2, b. 2%; B.3; I'.35.
C[x=3t+1
3. O6uuCcIUTU TOBXKHUHY JyTH KPUBOI 0<t<1.
y =6t +5,

Bionogiow:

A.6; 5.3/5; B.5; I.2.

4. O6urcnuTu 00’€M TiJIa, YTBOPEHOTO MpU 00epTaHHI HaBKoJO Bici OX dirypu,
0OMEXXEHOT JTHIAMH Y = 3\/; ; x=1, y=0.

Bionosios:

A.4; 5.5; B.45; [I.6.

+o0
5. O6GuncnIUTH HEBJIACHUMN IHTETPAJI a00 JOBECTH HOTO PO301KHICTh j
0

arctg®x
X2 +1

dx.

3
Bionosiob: A.Po30ikuuii; 5.7, B. %; . 24.

28



BapianTt 26

1. O6uncIuTH 1HTETpAITH:
1

a) .f(5x+ xz)dx.
0

Bionoeion:

A.2;, F.25; B.2§; r.3.

zl2
0) j cosgdx.
0

Bionosios:

A.2; 5.J2; B.3; I.0.

2. O6uncnuty ol Giryp, 0OMexXeHHUX JIHISIMHU, 110 3a/1aH1 PIBHIHHSIMU:
a) y=5x%; y=0; x=1.

Bionosios:

A.15; E.l%; B.1;, I. 2.

0) y=8"; y=0; x=0; x=1.
Bionosion:
7

A.7;. B.—: B.8; [.6.
In8

3. O0uncanTH TOBXUHY TyTH KpuBOi p =4C0S¢p, 0< ¢ < % :
Bionosion:
A.7: b.2n: B.2; I.1.

4. O6uncnuTy 00’€M Tijia, yTBOPEHOIO MpU 00epTaHHI HaBKoJO Bici OX dirypu,
0GMEKEeHOI JIiHisaMU Y = X2, Y = X.
Bionosios:

A.27: F5.15; B.z—”; . 20.
15

+00
5. O0uuCIUTH HEBJIACHUN 1HTETPaJI 200 TOBECTH HOTO pO301XKHICTh J
5

dx.

X° +8
Bionoesion:
A.Po36uknauii; 5.3, B.2; I'.25.

29



BapianTt 27

1. O6uncnuTH 1HTETpaATH:
1

a)j(5x34-x)dx.
0

Bionoeion:

A.2: b.25; B.l%; . 3.

zl2 X
0) | sin—dx.
) [ sin2
0
Bionogios:
A. 2; B.J§;<B.2—J§; I'.0,5.
2. O6uucnuty ol Giryp, 0OMeKeHHUX JHISIMHU, 110 3a/1aH1 PIBHIHHSIMU:
a)y:(x+3f;x:0;y:0.
Bionosiow:
A.8;, b.7; B.9; I.5.
6) y=3x% y=0; x=1.
Bionogiow:

A.l; F.3; B.4;‘F.§.
4
3. O0uuCIUTH TOBKUHY YT KPUBOI O = e, 0< @< % :

Bionoeion:

J26

A'_E_; b.27: B.b5e: I.

3[2Ei(e5”43-—1).
5

4. O6uncauTu 06’€M TiJIa, YTBOPEHOTO MpU 00epTaHHI HaBKoJo Bici OX dirypu,
00MEXEHOT JMHIIMHU Y = 3\/; ; y=0; x=2.
Bionosion:
A.18; F.27n; B.x; I.18x.
40

5. O6GuncnIUTH HEBIIACHUMN IHTETPAJI a00 JOBECTH HOTO PO301KHICTh I
3

10x

dx.
x> +8

Bionoeion:
A.Po30ikuuii; H.5; B.35; [I'.2.

30



BapianTt 28

1. O6uncIUTH 1HTErpau:
1

a) j(9x—4)dx.
0

Bionoeion:
A.l1;, 5.05;, B.2; I.5.

1
0) jez"”dx.
0
Bionosiow:
A.e: 5.2 B. l(e?’—e); r.3.
2

2. O6umcnuTy ot Giryp, 0OMeXXeHHX JHISIMH, 110 3a/1aHi PIBHIHHSIMU:
a) y=—x% y=0; x=4.
Bionogiow:

A.20: 5. 21; B.Zlé; [.19.

6) y=1-x3 y=0; x=0.

Bionosios:
A.4; F.3; B. %; I'. 35.
L[ x=Tt+5;
3. O6unCANTH JOBXKUHY YT KPUBOI 0<t<1.
y=2t+3,

Bionogiow:

A.7: E.51; B.+[53; I.8.

4. O6uucnuTy 06’€M Tisia, yTBOPEHOTO Mpu 0O0epTaHHi HaBKoJO Bici OX dirypu,
00OMEKEeHOT JIHISMH Y = JX; y=0; x=1.

Bionosiov: A. 27 b. x1; B.%; . 15.

5. OOuucnuTH HEBJIACHWM 1HTErpal abo JOBECTH WOTro PO301XKHICTH

dx
x> +12X+36

o—3

Bionosion: A.Po36ixknauii; 5.6; B.1;, I'. %
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BapianTt 29

1. O6uncnuTH 1HTETpaATH:
1

a) J.(8x2 —3x)dx.
0

Bionoeion:

A.2;, 5.15; B.l%; I.1.

0) Icosﬁdx.
, 4

Bionosiow:
A.3; B.242; B.1; I.15.
2. O6uucnuty 1ol Giryp, 0OMeKeHHUX JHISIMHU, 110 3a/1aH1 PIBHIHHSIMU:
a) y:§; x=1 x=2; y=0.
X
Bionosiow:
A.3; 5.3In2; B.In2; I.4.
6) y=2x% y=0; x=1.
Bionogiow:

A.15; B.%; B.3; I.2.

3. O6uHCcIUTU TOBXKHUHY AyTH KpUBOi p =2C0S¢, 0<p < % .

Bionosgiow:
27 37

A.r; B.—; B.—; I'.2x.
3 2

4. O0uncauTu 00’€M TiIa, YTBOPEHOTO MU 00epTaHHI HaBKoJIO Bici OX ¢dirypu,
oGMexeroi miHisvu y = x*; y=1.
16 167

Bionosion: A.167:; b. 3’ B. T, . 4.
5. OOuucnuT HEBIACHWN 1HTErpaa abo JOBECTH HOTO PO301KHICTH
40
dx
[ —
X®—4X+5

3

Bionogion: A. 7, b.4; B.%; . 2r.
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BapianTt 30

1. O6uncIUTH IHTETpAITH:
1

a) J.(3x2 + 4x)dx .
0

Bionoeion:
A.l; .2, B.3; I'.15.

2
dx

6)j—.
l5x

Bionosgion:

A.5: 5.5In2: B.In2; I.3.

2. O6uucnuty ol Giryp, 0OMeXeHHUX JIHISIMHU, 110 3a/1aH1 PIBHIHHSIMU:

a) y=e"; x=-1, x=1, y=0.

Bionoesiow:
A.e;, 5.3, B.2; I. e—l.
€
6) y=—x*; y=-16.
Bionoesiow:
_ 1 1
A.85; K£.85=; B.80; I.-=.
3 3
3. O0uucIUTH TOBKUHY JyTU KPUBOI O = e® 0< @S%.
Bionosios:
A.2; b. 32—”; B. @(e32”’3—1); r.1s.
3 32

4. O6uucnuTy 06’€M Tisia, yTBOPEHOTO Mpu 0OepTaHHi HaBKoJO Bici OX dirypw,
0OMexeHoT TiHiMu Y = X, Yy =4.
Bionoeion: .g; b. g; B.8x: . rx.

5. OOuucnuTH HEBIACHMM 1HTErpanm abo JOBECTM MHOro po301XKHICTh

dx

5 dx.
X +14x+49

O — 8

Bionosion: A.1; F.2; B.T; F.%.
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Bapianr 18.

Bapianr 19.

Bapianr 20.

BapianT 21.

Bapianr 22.

Bapianr 23.

Bapianr 24.

Bapianr 25.

Bapianr 26.

Bapianr 27.

Bapianr 28.

Bapianr 29.

Bapianr 30.

Bianosiai 10 TecTOoBHUX 3aBAaHL

.a) B;0) b;2.
.a) A;0) b; 2.
.a) A;0) B; 2.
.a) A;0) 5; 2.
.a) A;0) A; 2.
.a) A;0) A; 2.
.a) A;0) ;2.
.a) A;0) 5; 2.
.a) B;0) B; 2.

T e T e S e S e S g g T g S W W S S S Gy e

.a) A;0) ;2.
.a) A;0) I';2.
.a) 5;0) B; 2.
.a) A;0) b; 2.
.a) 5;0) B; 2.
.a) 5;0) I';2.
.a) A;0) ;2.
.a) B;0) A; 2.
.a) B;0) b; 2.
.a) A;0) B; 2.
.a) A;0) ;2.
.a) A;0) A; 2.
.a) 5;0) B; 2.
.a) 5;0) B; 2.
.a) B;0) b; 2.
.a) A;0) A; 2.
.a) B;0) b; 2.
.a) B;0) B; 2.
.a) 5;0) B; 2.
.a) B;0) b;2.
.a) B;0) b; 2.

a) 5;0) A; 3.
a) A;0) A; 3.
a) A;0) 5, 3.
a) 5;0) ;3.
a) 5;0) A; 3.
a) B;0) B; 3.
a) A;0) B; 3.
a) B;0) B; 3.
a) B;0) B; 3.

a) B;0) B; 3.
a) B;0) B; 3.
a) 5;0) A; 3.
a) B;0) b, 3.
a) 5,0) B; 3.
a) 5;0) A; 3.
a) B;0) ;3.
a) 5;0) A; 3.
a) [;0) ;3.
a) B;0) ;3.
a) 5;0) A; 3.
a) [';0) ['; 3.
a) I;0) A; 3.
a) B;0) B; 3.
a) A;0) b5, 3.
a) [';0) b, 3.
a) 5;0) 5, 3.
a) B;0) [;3.
a) B;0) B; 3.
a) 5;0) 5, 3.
a) [';0) b; 3.
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A: 4.
5 4.

A: 4. A

B; 4.
A; 4.
A; 4.
B; 4.
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